EONIKO METXO0OBIO IHOAYTEXNEIO

2XOAH EPAPMOEXMENOQN MAOHMATIKQN & PYXIKQON EIIIXTHMON
TOMEAX MAOHMATIKQN

Ytoyaoctixéc Awadixaciceg (XEM®E & SHMMY) - Acsutépa 27 Iouviouv 2016

AYXKHYH 1 (40 povddec) Afveton po ahuoido { X, bnen, 010V YOpo xotactdocwy X = {1,2,3,4,5} pe nivoxa mdo-
VOTHTWYV PETABaoNG
0 2/3 1/3 0 0
2/3 0 1/3 0 0
P=|1/4 1/4 0 1/2 0
0 0 0 1/5 4/5
0 0 0 1/2 1/2
o) ToZvopRoTE TIC XATUOTEOELS OE XAAOELS EMXOVWVING XU YAUPAXTNEIOTE TIC WS TPOS TNV ENAUVOANTTIXOTHTAL.
B) Trohoyiote g mdavdtnies P[Xn =1 ‘ Xo = 5] WO P[Xn =5 ’ Xy = 5] v x&de n € N.
¥) Beeite dhec tic avahholwtes xatovopée tne ahuoidoc.
8) Av Ty = inf{k > 0: X}, = 5} elvou 0 ypbvog mpde emotpoghc oty 5, uroroyiote my E[T5 | Xo = 5].
)

g) Av Xo = 1, mow ebvow 1 mdovotntor 1 ahuoido v eTioxe@Tel TOTE TNV XoTdoTooT 2;

AYXKHYH 2 (30 povddec) Evo xahoxapvd peonuépl, ol topadeptotéc gptdvouy otn Ydhaooo we po ddixacio Poisson
pe pudué A =3/10min. Kdde napadepiotic emhéyer -aveldptnra and ) Soduacio dpiEne xar and Tic EMAOYES TV GANLY-
av Yo ndet yioo undvio oty mapokic A (pe mdovétnta p = 2/3) f oty mopaiioc B (pe mdavétnta 1 —p = 1/3). Eotw Na
(avtiotouyot Np) to mhidoc twv avipdnwy mov €yel mdel yio undvio otny mopaiion A (avtiotoua otn B) v npdtn dea.

o) Howa xotovopr; oxohoudel 1 tuyada petofnti Na;

B) oo xatavour, axohoudel 1 Tuyaio petaAnti N dedouévou b1t N = b;

v) o xotavour| oxorovdel 1 tuyoala uetoAnts N4 dedouévou 6L Ty mewtn Wea éptacay cuvolxd 16 mapadepioTéc;

) Me dedopévo 61 Np = 5, o eivon 1 mdavdtnta Ghot ol napadeplotés mou éptacay to nedTo 10 Aentd va enéheloy v
Tapathior A;

AYXKHYH 3 (40 povddec) Oewpfote €voy NEMEPUOUEVO, W1 TEOCOVATOMOUEVO, cuvextxd ypdgpo G = (V,E) ue
o0volo xopuedv V' xau clvoho axudv E. Aev Epoupe to mAfdoc |V| twv xopupdv tou G, olte tn dops| tou. Mropolue
vo dolpe uévo tomixég mhnpogopicg Yo Tov G. ILy. av elyaote oe wo xopuen © € V' umopolue va dolue va Toug yeltoveg
me z, dnhadh T xopugéc y € V vy tic onoles (z,y) € E, xadde xou ndéoouc yeltoveg €xouv ol Ye(tovée tne . Auto elvou
éva cuynhouEvo CEVEPLO T.Y. OE YEAPOUS XOWVWVIXGDY BxTOwV. X' auth TNy doxnon Yo dolue TS Unopolye Vo eTAEEouUE
Tuyako war xopugy| amd Eva TETOLO YEdpo.

Ac ouuBolilouye pe d(x) xou og Mye Podud tne € V' 1o nhfidog twv YeITdvmy g
x. Oplloupe wa popxoPoavi) ahuoida { Xy, tnen, oto V e mbavétnres petdPBoong mov
vz # y dlvovtow amd TNy

1
p(z,y) = { ma{d@.dw)} w (z,y) € E
0 ) AV (1'7y) ¢ E.

o) ot eivar n mbavétnta p(z, ) va noapoyeivel 1 ohuoida o yio xatdotaon z € V;

B) AeiZte 6T, av undpyouv BU0 x0pUPEC pe dlopopeTind Badus, T6TE limy, oo P[X, = z] = ﬁ v xdde z € V oxau
omoladATOTE oy xatavops| (enouévwe ot Padoc ypdvou eivor To iBlo tdavd va Bpolue Ty chucida ot otoladhtote xopuen).
v) Aei&te ol mapandve mdavétnte yetdPaone npoxintouy egapubdloviag tov ahybderduo Metropolis-Hastings yia tov tuyaio
nepinato otov G xou ypdte évo Peudoxddixa mou Yo tpocopoiwve TNV mapandve oAucidoa.

To endpeva 500 EpWTAUAT XAt UOVO aPoeolV TOV YEAPO TOU TORAUTEVE GYNUUTOC.

8) Tt Tov ypdpo Tou mapandve oyRuatoc Yedhte tov nivoxa mdavotftwy petdBaone P tne ahuoidoc.

e) AvT =inf{k>0: X, € {D,E, F}}, vrohoyiote tov E[T | Xo = A].

Audpreio EEétaong 2,5 wpeg
KAAH EIIITYXIA!



