ËÕÓÅÉÓ ÃÉÁ ÔÁ ÐÑÏÂËÇÌÁÔÁ 4

Ëýóç 1 1. ÿóôù A = {{a}; {c}; {a; b}} ìå a; b; c äéáöïñåôéêÜ êáé ¡ ôç óœÝóç ôïõ ãíçóSSïõ õðïóõíüëïõ.

2. ÅÜí A åSSíáé ôï Z ìå ôç óõíÞèç äéÜôáîç.

3. ÿóôù A = {{a}; {a; c}; {a; b}} ìå a; b; c äéáöïñåôéêÜ êáé ¡ ôç óœÝóç ôïõ ãíçóSSïõ õðïóõíüëïõ.

1. ÅSSíáé áëçèÞò ãéá ôç ãñáììéêÞ äéÜôáîç åðåéäÞ ¬(z ¡ y) ⇒ åSSôå z = y (ïðüôå x ¡ z) Þ y ¡ z (ïðüôå x ¡ z áðü ìåôáâáôéêüôçôá).

2. ØåõäÞò ãéá ôç ãñáììéêÞ äéÜôáîç.

3. ÁëçèÞò ãéá ôç ãñáììéêÞ äéÜôáîç. ÅðåéäÞ õðïèÝôïíôáò ∀z ∈ A; z ¡ x ↔ z ¡ y, Ýœïõìå y ¡ x → y ¡ y, Üôïðï êáé x ¡ y → x ¡ x Üôïðï, Üñá ðñÝðåé x = y.

Ëýóç 2 Äéüôé sup{ff; fi} = ∪{ff; fi} = ff ∪ fi.

Ëýóç 3 ÿóôù ffi ôï åëÜœéóôï óôïéœåSSï ôïõ X. Ôüôå ∀ff ∈ X; ffi ⊆ ff Üñá

fi ∈ ffi ↔ fi ∈ ff; ∀ff ∈ X (ôï ← äéüôé ffi ∈ X) ↔ fi ∈ ∩X

Ëýóç 4 ÐñÝðåé íá äåSSîïõìå üôé ¡ äéáôÜóóåé ãñáììéêÜ ôï B. ÿóôù b_1; b_2 ∈ B.

Ôüôå ∅ ≠ {b_1; b_2} ⊆ B êáé áò õðïèÝóïõìå üôé b_1 åSSíáé ôï åëÜœéóôï óôïéœåSSï ôïõ {b_1; b_2} äçë. ∀b ∈ {b_1; b_2}; b_1 ¡ b ∨ b_1 = b. Ôüôå b_1 ¡ b_2 Þ b_1 = b_2. ćñá áêñéâþò Ýíá áðü ôá b_1 ¡ b_2; b_1 = b_2; b_2 ¡ b_1 éóœýåé åðåéäÞ áí SSóœõáí äýï èá åSSœáìå b_1 ¡ b_2 êáé b_2 ¡ b_1. ÔåëéêÜ, ãéá íá äåSSîïõìå ôç ìåôáâáôéêüôçôá, äïèÝíôùí a ¡ b , b ¡ c äåSSîôå üôé ôï a ðñÝðåé íá åSSíáé ôï åëÜœéóôï óôïéœåSSï ôïõ {a; b; c}.

Ëýóç 5 ÿóôù X ⊆ A × B; X ≠ ∅. ÿóôù a_0 ôï åëÜœéóôï óôïéœåSSï ôïõ Y = {a | a ∈ A∧∃b(b ∈ B ∧⟨a; b⟩ ∈ X)} ùò ðñïò ¡_A êáé Ýóôù b_0 ôï åëÜœéóôï óôïéœåSSï ôïõ Z = {b | b ∈ B ∧ ⟨a_0; b⟩ ∈ X} ùò ðñïò ¡_B . Ôüôå ãéá ⟨a; b⟩ ∈ X èá åSSíáé a ∈ Y Üñá åSSôå a_0 ¡ a óôçí ïðïSSá ðåñSSðôùóç ⟨a_0; b_0⟩ ¡ ⟨a; b⟩ Þ a = a_0 óôçí ïðïSSá ðåñSSðôùóç b ∈ Z. ćñá b_0 ≤_B b êáé ⟨a_0; b_0⟩ ¡ ⟨a; b⟩ Þ ⟨a_0; b_0⟩ = ⟨a; b⟩. Åýêïëá ìðïñïýìå íá äåSSîïõìå üôé ⟨a; b⟩ ¡ ⟨a^′; b^′⟩ → ¬(⟨a^′; b^′⟩ ¡ ⟨a; b⟩). Ôï æçôïýìåíï Ýðåôáé áðü ôï ðñüâëçìá 4.

Ëýóç 6 Áò õðïèÝóïõìå áíôSSèåôá üôé F (a) ¡ a ãéá êÜðïéï a ∈ A. ÿóôù a_0 ôï åëÜœéóôï ôÝôïéï a. Ôüôå, åðåéäÞ F óÝâåôáé ôç äéÜôáîç, áðü F (a_0) ¡ a_0 ðáSSñíïõìå F (F (a_0)) ¡ F (a_0) êáé åðåéäÞ F (a_0) ¡ a_0 ðáñáâéÜæåôáé ç åëáœéóôüôçôá ôïõ a_0, Üñá Üôïðï!