Ãéþñãïò ÊïëÝôóïò, ÈåùñSSá Óõíüëùí, ÐñïâëÞìáôá 8 1

ÐÑÏÂËÇÌÁÔÁ 8

Ðñüâëçìá 1 ÁëçèÝò Þ øåõäÝò; 1. A ≺ B ⇒ ∪A ≼ ∪B 2. A × B ∼ A × C ⇒ B ∼ C 3. A ≼ A × A 4. A ≺ B ⇔ A ≼ B & ¬(A ∼ B) 5. ff ¡ !_1 ⇔ ff ≼ ! 6. ! ≤ ff ⇔ ff ∼ ff^′ Ðñüâëçìá 2 ÕðïèÝôïõìå üôé ôá óýíïëá A êáé B ìðïñïýí íá äéáôáœèïýí êáëþò. ÄåSSîôå üôé:

1. A ≺ B ⇔ ¬(B ≼ A) 2. Ýíá áðü ôá A ≼ B; B ≼ A éóœýåé.

3. ! ≼ A ⇒ A ∼ A × A (óôçñéœôåSSôå óôï ãåãïíüò üôé áí ! ≤ ff ôüôå ff × ff ∼ ff).

Ðñüâëçìá 3 ÄåSSîôå üôé áí ∅ ≠ A ≼ B ôüôå ∃f; f : B ↠ A (œùñSSò AC). ÄåSSîôå üôé áí B åSSíáé äéáôáêôéêüò (Þ áí éóœýåé ôï AC) ôüôå êáé ôï áíôSSèåôï åSSíáé óùóôü.

Ðñüâëçìá 4 Åóôù ˘ Ýíáò äéáôáêôéêüò áñéèìüò ðïõ åSSíáé üñéï áðü ðëçèéêïýò (äçë. ff ¡ ˘ ⇒ ∃ ðëçèéêüò fi þóôå ff ¡ fi ¡ ˘). ÄåSSîôå üôé ˘ åSSíáé ðëçèéêüò.

Ðñüâëçìá 5 ÄåSSîôå üôé áí ff åSSíáé Üðåéñïò êáé fi ≠ 0 ôüôå ff × fi ∼ max(ff; fi).