Ãéþñãïò ÊïëÝôóïò, ÈåùñSSá Óõíüëùí, ÐñïâëÞìáôá 5 1

ÐÑÏÂËÇÌÁÔÁ 5

Ðñüâëçìá 1. ÐïéÜ áðü ôá ðáñáêÜôù åSSíáé áëçèÞ. Ôá A_1; A_2 åSSíáé óýíïëá äéáôáêôéêþí áñéèìþí.

1. x ∈ ff; ff ∈ fi → x ∈ fi 2. ff ∈ x; x ∈ fi → ff ∈ fi 3. ff ∈ fi; fi ∈ x → ff ∈ x 4. ff ≤ fi ↔ ff ⊆ fi 5. ff ≤ fi ↔ ff ∩ fi = ff 6. ff ¡ fi ↔ ff ∩ fi ≠ fi 7. A_1 ∩ A_2 = ∅ → sup(A_1) ≠ sup(A_2) 8. sup(A_1) ¡ seq(A_1) 9. Áí a ⊆ b êáé ¡ äéáôÜóóåé êáëþò ôï b ôüôå ¡ ∩ a^2 äéáôÜóóåé êáëþò ôï a Ðñüâëçìá 2. ÿóôù f : A ↣ ff ìïíïìïñöéóìüò êáé R = {⟨a; b⟩ | a; b ∈ A ∧ f(a) ¡ f(b)}. ÄåSSîôå üôé R äéáôÜóóåé êáëþò ôï A.

Ðñüâëçìá 3. ÿóôù A óýíïëï äéáôáêôéêþí. ÄåSSîôå üôé ∪A åSSíáé äéáôáêôéêüò êáé üôé ∪A = sup(A).

ÿóôù f : ! → Ord äçë. f åSSíáé óõíÜñôçóç ìå domain(f) = ! êáé ∀n ∈ !; f(n) ∈ Ord, Ýôóé þóôå n ¡ m → f(n) ¡ f(m). ÄåSSîôå üôé ∪{f(n) | n ∈ !} åSSíáé ïñéáêüò äéáôáêôéêüò. ĳèåí äåSSîôå üôé ! äåí åSSíáé ï ìïíáäéêüò ïñéáêüò äéáôáêôéêüò áñéèìüò (œñçóéìïðïéåSSóôå ïñéóìü ìå õðåñðåðåñáóìÝíç áíáäñïìÞ).

Ðñüâëçìá 4. ÿóôù A êáé B óýíïëá ìå êáëÝò äéáôÜîåéò ¡_A êáé ¡_B áíôSSóôïéœá. ÌðïñåSSôå íá ïñSSóåôå ìSSá êáëÞ äéÜôáîç ¡ óôï A ∪ B;