Ãéþñãïò ÊïëÝôóïò, ÈåùñSSá Óõíüëùí, ÐñïâëÞìáôá 4 1

ÐÑÏÂËÇÌÁÔÁ 4

Ðñüâëçìá 1. ÿóôù ¡ ìSSá ìåñéêÞ äéÜôáîç óôï óýíïëï A. Äþóôå áíôéðáñáäåSSãìáôá ãéá êÜèå Ýíá áðü ôá áêüëïõèá:

1. áí x; y ∈ A êáé x ¡ y ôüôå ∀z ∈ A(x ¡ z ∨ z ¡ y).

2. ∃z ∈ A Ýôóé þóôåů åÜí x ∈ A ôüôå ¬(x ¡ z).

3. åÜí x; y ∈ A êáé ∀z ∈ A(z ¡ x ↔ z ¡ y) ôüôå x = y.

(ÌðïñåSSôå íá œñçóéìïðïéÞóåôå ôá N , Z , ê.ë.ð.). Ðéá áðü ôá áíùôÝñù åSSíáé áëçèÞ üôáí ç ¡ åSSíáé ïðïéáäÞðïôå ãñáììéêÞ äéÜôáîç ;

Ðñüâëçìá 2. ÄåSSîôå üôé sup{ff; fi} = ff ∪ fi.

Ðñüâëçìá 3. ÿóôù X Ýíá ìç êåíü óýíïëï äéáôáêôéêþí. ÄåSSîôå üôé ⋂ X åSSíáé ôï åëÜœéóôï óôïéœåSSï ôïõ X.

Ðñüâëçìá 4. ÿóôù ¡ ⊆ B^2 = B × B Ýôóé þóôå ∀X ⊆ B ìå X ≠ ∅ õðÜñœåé e ∈ X þóôå ãéá üëá ôá b ∈ X, e ¡ b Þ e = b

êáé Ýôóé þóôå ãéá a; c ∈ B (a ¡ c → ¬(c ¡ a)). ÄåSSîôå üôé ¡ äéáôÜóóåé êáëþò ôï B.

Ðñüâëçìá 5. ÿóôù ¡_A; ¡_B êáëÝò äéáôÜîåéò óôá A; B áíôSSóôïéœá. ÿóôù ¡ ⊆ (A × B)^2 Ýôóé þóôå ⟨a; b⟩ ¡ ⟨a^′; b^′⟩ ↔ (a ¡_A a^′) ∨ (a = a^′ ∧ b ¡_B b^′) ÄåSSîôå üôé ¡ äéáôÜóóåé êáëþò ôï A × B.

Ðñüâëçìá 6. ÿóôù ¡ êáëÞ äéÜôáîç óôï A êáé F : A → A óÝâåôáé ôç äéÜôáîç (äçë. a ¡ b → F (a) ¡ F (b)). ÄåSSîôå üôé ãéá a ∈ A; a ≤ F (a).